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1. Sei Wt standardisierte Brownsche Bewegung. Berechnen Sie das stochastische In-
tegral ∫ T

0
Wt dWt

durch die Approximation mittels folgenden stochastischen Treppenprozesses:
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und führen Sie den Grenzübergang durch. Die Ergebnisse der Aufgabe 4 vom letzen
Übungsblatt können dabei hilfreich sein.

2. Der Prozess Xt genüge der stochastischen Differentialgleichung

dXt = Xt(µ(t) dt+ σ(t) dWt)

mit X0 > 0 und µ, σ ∈ C0[0, T ]. Zeigen Sie, dass für

Yt := Xt exp

(
−
∫ t

0
µ(s) ds

)
gilt

dYt = Ytσ(t) dWt.

3. Sei Wt standardisierte Brownsche Bewegung. Berechnen Sie das stochastische Dif-
ferential dWn

t .



4. Unter Verwendung von Aufgabe 3 zeigen Sie, dass für reelle Polynome Q gilt

dQ(Wt) = Q′(Wt) dWt +
1

2
Q′′(Wt) dt.
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