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1. Sei St geometrische Brownsche Bewegung, d.h. es gilt

dSt = µSt dt+ σSt dWt, µ, σ ∈ R.

Berechnen Sie dSn
t .

2. Sei W = (W1,W2)t 2-dimensionale Brownsche Bewegung und Xt 2-dimensionaler
Ito-Prozess mit

dXi
t = µit dt+ σi,1t dW 1

t + σi,2t dW 2
t für i = 1, 2.

Berechnen Sie für Yt = X1
tX

2
t das stochastische Differential dYt.

3. Die Zufallsvariable X sei unter dem Wahrscheinlichkeitsmaß P N(0, 1)-verteilt und
Y = X +m. Zeigen Sie, dass es ein zu P äquivalentes Wahrscheinlichkeitsmaß Q
gibt, so dass Y unter Q N(0, 1)-verteilt ist. Geben Sie Q explizit an.

4. Zeigen Sie, dass die von W̃t :=Wt+ ct, wobei c reelle Konstante und Wt standardi-
sierte Brownsche Bewegung ist, erzeugte Filtrierung in der gegebenen σ-Algebra F
des zugrundeliegenden Wahrscheinlichkeitsraumes mit der von Wt erzeugten über-
einstimmt.

Abgabe bis Dienstag, den 17. November um 10:00 Uhr in A5


