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Aufgabe 1:   Man zeige: Ist  stetig, dann ist ℜ→ℜ −1: nf }{ 1))(,(: −ℜ∈= n
f xxfxG  eine Nullmenge 

                     im  ( 4 Punkte ). nℜ
 
Aufgabe 2:   Welche der folgenden Funktionen sind über dem Einheitsintervall [ ]1,0  Lebesgue- integrierbar,  
                     welche sind Riemann-integrierbar ? 

(i) f(x) := 1  für x irrational, f (x) := 0 sonst; 
(ii) f(x) := sin (1/x ) für x > 0 und f(0) := 0.         ( 4 Punkte).  

 
Aufgabe 3:   Man zeige: Die Funktion [ ] [ ] ℜ→× 1,01,0:f  mit f(x,y) := 0 falls  x < y und f(x,y) := 1 sonst   

                     ist integrierbar über [ ]  . Man berechne das Integral ( 4 Punkte ). [ ]1,01,0 ×
  

Aufgabe 4 :  Man zeige dx
x
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 konvergiert als Riemannsches uneigentliches Integral, f(x) := 

x
x)sin(

 

                    ist aber nicht  L-integrierbar über [ ]∞,π  .  

                    ( Anleitung: Man begründe und verwende die folgende Ungleichung: 
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                   ( 4 Punkte ).  
 
 
 
 
    
   
Man bearbeite 2-4 Aufgaben: 
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